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      𝑓(𝑥)  مجال تعريف                                      (1)  أ(

3 

𝑓(𝑥) =
4𝑥

√𝑥2 + 𝑥
 

√𝑥2 + 𝑥 ≠ 0 

𝑥2 + 𝑥 ≠ 0 

𝑥(𝑥 + 1) ≠ 0 

 

 

𝑥 < −1 , 𝑥 > 0 

 

 

 

 

      المحاور 𝑓(𝑥)هل تقطع                                      (2)  أ(

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝑥محور 

0 =
4𝑥

√𝑥2 + 𝑥
 →  0 = 4𝑥 

 لا يوجد

 𝑦محور 

 لا يوجد

 

 لا تقطع

𝑥 ≠ −1 

 

 

 

𝑥 ≠ 0 

 

 

 

 

−1 0 
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      𝑓(𝑥) خطوط تقارب                                       (3)  أ(

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

      𝑓(𝑥)  تصاعد وتنازل                                      (4)  أ(
 

𝑓′(𝑥) =  نطلب  0

𝑓′(𝑥) =

4√𝑥2 + 𝑥 − 4𝑥
2𝑥 + 1

2√𝑥2 + 𝑥
𝑥2 + 𝑥

=
8(𝑥2 + 𝑥) − 4𝑥(2𝑥 + 1)

2√𝑥2 + 𝑥(𝑥2 + 𝑥)
 

8𝑥2 + 8𝑥 − 8𝑥2 − 4𝑥

2√𝑥2 + 𝑥(𝑥2 + 𝑥)
=

2𝑥

√𝑥2 + 𝑥(𝑥2 + 𝑥)
= 0 

∙ √𝑥2 + 𝑥(𝑥2 + 𝑥) 

 عمودية

𝑙𝑖𝑚𝑥→0+
4𝑥

√𝑥2 + 𝑥
=

0

0
= 0 

𝑙𝑖𝑚𝑥→−1

4𝑥

√𝑥2 + 𝑥
=

−4

0
= ∞ 

 

 أفقية

𝑙𝑖𝑚𝑥→+∞

4𝑥

√𝑥2 + 𝑥
= 4 

𝑙𝑖𝑚𝑥→−∞

4𝑥

√𝑥2 + 𝑥
= −4 

 

𝑥 = −1 , 𝑦 = 4 , 𝑦 = −4 

 ثغرة (0,0)
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2𝑥 = 0 →  خارج المجال ∅

 نصنّف: 

𝑓′(𝑥) =
−4

√4 − 2(4 − 2)
= (−) 

𝑓′(𝑥) =
2

√1 + 1(1 + 1)
= (+) 

 

 

 

  

 

 

      𝑓(𝑥)  رسم                                                 (ب

 

 

 

 

 

 

 

 

1 0  −1 −2  

+ 
 

 مجال
 

 خارج
 

 𝒇′(𝒙) − مجال

غير   ↗

 معرف

غير   المجال 

 معرف
↘ 𝒇(𝒙) 

𝑥   تصاعد: > 0 

𝑥  تنازل: < −1 

 

𝑥 

 

𝑦  

𝑦 = 4 

𝑥 = −1 

𝑦 = −4 
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      𝑓′′(𝑥)  تحديد رسم                                            (ج

 

 : العلاقة بين الدالة ومشتقتها الأولى والثانية

 

 

 

 

 

 

 

    مساحة محصورة                                             (ج

 

𝑆 = ∫ 0 − 𝑓′′(𝑥)𝑑𝑥

2

1

= −𝑓′(𝑥)|
2
.
1

= −
2𝑥

√𝑥2 + 𝑥(𝑥2 + 𝑥)
|

2
.
1

= 

= −
4

√4 + 2(4 + 2)
− (−

2

√1 + 1(1 + 1)
) = −

4

6√6
+

1

√2
= 0.435 

 

 

 

 

 ��نهاية السؤال 

 0  −1   

∪    ∩ 𝒇(𝒙) 

↗    ↘ 𝒇′(𝒙) 

+ 
   

− 𝒇′′(𝒙)       

 Iرسمة  

𝑆 =  وحدة  مساحة  0.435



  f ( x )


  f  ( x ) =   4 x     x 2 + x


     x 2 + x ≠ 0


     x 2 + x ≠ 0


    x 2 + x ≠ 0


    x 2 + x ≠ 0


  x  ( x + 1 ) ≠ 0


  x  ( x + 1 ) ≠ 0


  x < − 1   ,   x > 0


  f ( x )


  x


  0 =   4 x     x 2 + x   →   0 = 4 x


  y


  − 1


  0


  x ≠ − 1


  x ≠ 0


  f ( x )


    l i m  x →  0 +   4 x     x 2 + x =  0 0 = 0


    l i m  x → − 1   4 x     x 2 + x =   − 4 0 = ∞


    l i m  x → − 1   4 x     x 2 + x =   − 4 0 = ∞


    l i m  x → + ∞   4 x     x 2 + x = 4


    l i m  x → − ∞   4 x     x 2 + x = − 4


    l i m  x → − ∞   4 x     x 2 + x = − 4


  x = − 1   ,   y = 4   ,   y = − 4


   ( 0 , 0 )   ث غ ر ة


   ( 0 , 0 )   ث غ ر ة


  x


  y


  y = 4


  x = − 1


  y = − 4


  1


  0


  − 1


  − 2


  +


  −


    𝒇 ′  ( 𝒙 )


  ↗


  ↘


  𝒇  ( 𝒙 )


  2 x = 0   → ∅   ا ل م ج ا ل   خ ا ر ج


    f ′  ( x ) =   − 4   4 − 2  ( 4 − 2 ) =  ( − )


    f ′  ( x ) =  2   1 + 1  ( 1 + 1 ) =  ( + )


    f ′  ( x ) =  2   1 + 1  ( 1 + 1 ) =  ( + )


    x > 0


  x < − 1


  f ( x )


    f  ′ ′ ( x )


  0


  − 1


  ∪


  ∩


  𝒇  ( 𝒙 )


  ↗


  ↘


    𝒇 ′  ( 𝒙 )


  +


  −


    𝒇  ′ ′ ( 𝒙 )


  I


  S =   ∫ 1 2    0 − f  ′ ′  ( x ) d x =  −   f ′  ( x ) |    2   .   1 =  −   2 x     x 2 + x  (   x 2 + x ) |    2   .   1 =


  = −  4   4 + 2  ( 4 + 2 ) −  ( −  2   1 + 1  ( 1 + 1 ) ) = −  4  6  6 +  1   2 = 0 . 435


  = −  4   4 + 2  ( 4 + 2 ) −  ( −  2   1 + 1  ( 1 + 1 ) ) = −  4  6  6 +  1   2 = 0 . 435


  S =   0 . 435    م س ا ح ة   و ح د ة


  f ( x )


  ∙    x 2 + x  (   x 2 + x )


    f ′  ( x ) = 0     ن ط ل ب


    f ′  ( x ) =   4    x 2 + x − 4 x   2 x + 1  2    x 2 + x    x 2 + x =   8  (   x 2 + x ) − 4 x  ( 2 x + 1 )  2    x 2 + x  (   x 2 + x )


    f ′  ( x ) =   4    x 2 + x − 4 x   2 x + 1  2    x 2 + x    x 2 + x =   8  (   x 2 + x ) − 4 x  ( 2 x + 1 )  2    x 2 + x  (   x 2 + x )


    8   x 2 + 8 x − 8   x 2 − 4 x  2    x 2 + x  (   x 2 + x ) =   2 x     x 2 + x  (   x 2 + x ) = 0


    8   x 2 + 8 x − 8   x 2 − 4 x  2    x 2 + x  (   x 2 + x ) =   2 x     x 2 + x  (   x 2 + x ) = 0

