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 𝟐𝟎𝟐𝟔  شتاء –ة ثميّ يدالةّ لوغار
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 𝑓(𝑥)نجد مجال تعريف الدّالّة                               (1) .أ
 

𝑥 > 0 

 

 

 𝑥  مع المحور 𝑓(𝑥)نجد احداثيات نقاط تقاطع الرسم البيانيّ للدّالّة            (2) .أ

 

𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥 ⋅ (2 − ln 𝑥) 

 :𝑥مع محور  

𝑓(𝑥) = 0 

𝑎𝑥 ⋅ (2 − ln 𝑥) = 0 

 

 

 

 

 

(𝑒2, 0) 

 

 𝑎  قيمةنجد                                                        .ب

𝑥معطى أن ميل المماس في النقطة   = 𝑒3   أي:8−هو ، 

𝑓′(𝑒3) = −8 

 نجد المشتقة: 

𝑓′(𝑥) = 𝑎 ⋅ (2 − ln 𝑥) + 𝑎𝑥 ⋅
−1

𝑥
 

𝑓′(𝑥) = 𝑎 ⋅ (2 − ln 𝑥) − 𝑎 

𝑓′(𝑒3) = −8 

𝑎 ⋅ (2 − ln 𝑒3) − 𝑎 = −8 ⟹ 𝑎 ⋅ (2 − 3) − 𝑎 = −8 

−2𝑎 = −8 ⟹ 𝑎 = 4 
 

2 − ln 𝑥 = 0 

ln 𝑥 = 2 

𝑥 = 𝑒2 

𝑥 = 0 

 خارج مجال التعريف
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 ونحدد نوعها   𝑓(𝑥)القصوى للدّالّة   ةنجد احداثيات النقط            (1)   ج.

 

𝑓′(𝑥) = 4 ⋅ (2 − ln 𝑥) − 4 

𝑓′(𝑥) = 0 

4 ⋅ (2 − ln 𝑥) − 4 = 0 

2 − ln 𝑥 = 1 ⟹ 𝑙𝑛𝑥 = 1 

𝑥 = 𝑒 
 

 :𝑦نعوض الإحداثي الذي وجدناه في الدالة كي نجد قيمة  

𝑓(𝑥) = 4𝑥 ⋅ (2 − ln 𝑥) 

𝑓(𝑒) = 4𝑒 ⋅ (2 − ln 𝑒) = 4𝑒 

(𝑒, 4𝑒) 

 نجد نوع النقطة: 

 

 

 

(𝑒, 4𝑒)𝑚𝑎𝑥 
 

K 

 𝑓(𝑥)لدّالّة ا نحدد الرسم الذي يصف                      (2)   ج.
 

,𝑒)في  𝑚𝑎𝑥لدينا نقطة   4𝑒)  ولدينا ثغرة في𝑥 = 0 

 𝐼𝐼الرسم  

 

 

 

 
 

0 

𝑚𝑎𝑥 

𝑒 1 3 
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K 

 ونحدد نوعها  𝑔(𝑥)القصوى للدّالةّ  ةنجد احداثيات النقط           (1)   د.
 

𝑔(𝑥) = −2 ⋅ 𝑓(𝑥) + 37 

 .37نضيف للناتج و 2− بِـ 𝑓(𝑥)للنقطة القصوى للدالة   𝑦  نضرب إحداثي

 بعدد سالب. 𝑓(𝑥)لا يتغير. نوع النقطة يتحول لأننا ضربنا الدالة  𝑥إحداثي  

𝑦 = −2 ⋅ 4𝑒 + 37 = 15.254 

 هي:  𝑔(𝑥)النقطة القصوى للدالة  

(𝑒, 15.254)𝑚𝑖𝑛 
 

K 

 نحدد هل يتقاطع الرسمان أم لا                             (2)   د.
 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

هو   𝑔(𝑥)ونوع النقطة القصوى للدالة   ،𝑓(𝑥)للدالة   𝑦أكبر من إحداثي   𝑔(𝑥)للدالة    𝑦نرى أن إحداثي  

𝑚𝑖𝑛،  ،الدالة وبالتالي𝑔(𝑥)   لن تقطع الدالة𝑓(𝑥). 

 

 

𝑔(𝑥) 

𝑓(𝑥) 

(𝑒, 15.254)𝑚𝑖𝑛 

(𝑒, 4𝑒 ≈ 10.3) 

𝑚𝑎𝑥 


